Imie i NAZWISKO .. ..o Data

1. Tle wynosi 60% liczby 54('55?:)'5’2
Szkic rozwigzania. 60% - % = % : ?)%2) = % 52 =15 -

2. Na konkurs matematyczny przyjechalo nie wiecej niz 50 szkél. Po ogloszeniu wynikow potowa szkot
otrzymala w nagrodzie koszulki, % szkot otrzymala kalkulatory, % szkél otrzymala zestawy LEGO, a
pozostate szkoly otrzymaty ksigzki. Ile byto tych szkél, ktére otrzymalty ksiazki?

Szkic rozwigzania. s - liczba szkél, = - szukana liczba szkét z ksiazkami. %s + %5 + %s +r=5 =
%s—&—x =5 = T = és. s < 50, wiec zeby zachodzila podzielno$¢, s = 42 i w konsekwencjiz = 1. [



3. Rozstrzygnij, ktora liczba jest wigksza: v/2024 + /2026 czy 21/2025.

Szkic rozwigzania.

(v/2024 + v/2026)% = 4050 + 2/2024 - 2026 = 4050 + 21/20252 — 1

(2v/2025)% = 4 - 2025 = 4050 + 2 - 2025 = 4050 4 2V/20252
Zatem 24/2025 > /2024 + 1/2026. O

4. Rozwiaz uklad réwnan, gdzie z,y, z sa liczbami rzeczywistymi.

Ty =8
yz =20
zx =10

Szkic rozwigzania. Mnozac wszystkie réwnania przez siebie, dostajemy z2y?2? = 1600, wiec xyz = 40
lub zyz = —40. zyz = 40,2y = 8 = 2z = 5, i dalej latwo dostajemy = = 2,y = 4. Dla zyz =
—40,2y =8 = z = —5, i wtedy © = —2,y = —4. Odpowiedzia sa wiec dwie tréjki liczb: (2,4,5) i
(=2, —4,-5). O



5. Dany jest tréjkat réwnoramienny ABC, w ktérym AC = BC. Na odcinku AC' zaznaczono punkty
X, Y w taki sposéb, ze AB = BX = XY oraz BY =Y. Oblicz miary katéw tréjkata ABC.

Szkic rozwigzania. Oznaczmy <BAC = <ABC = a. ABX jest rownoramienny, zatem <AXB = q«,
<JABX = 180° — 2a i <Y XB = 180° — a. BXY jest réwnoramienny, wigc <BY X = <Y BX = §.
Wtedy tez <BY (' = 180° — 5. BYC jest réwnoramienny, zatem <BCY = <Y BC = ¢. Dostajemy
o =<ABC = 9ABX + <XBY + <Y BC =180° —2a+ §$ + § = 180° — 2a = Ja = 180°, zatem
a = 80°, wiec katy ABC' to 80°,80°,20°. O

6. Na kazdym boku kwadratu ABCD zbudowano tréjkaty réwnoboczne ABE, BCF,CDG,DAH (wy-
chodzace na zewnatrz). Oblicz pole czworokata EFGH.

Szkic rozwigzania. EFGH jest kwadratem, co wynika z rachunku katow oraz zauwazenia, ze tréjkaty
AFH, BFE,CGF, DHG sa przystajace. Dlugos¢ przekatnej EFGH to suma dlugosci boku ABCD i
dwdbch wysokosci tréjkatéw réwnobocznych. Niech a bedzie dtugoécig boku ABC D. Przekatna EFGH

2

tozateme=a+2- “7‘/5 =a+ aV3. Dostajemy Pprogn = %5 = w = 2a% 4+ a2V/3. O



7. Liczby pierwsze p, q sa takie, ze 7p + g oraz pq + 5 réwniez sa liczbami pierwszymi. Ile moga wynosi¢
pigq?

Szkic rozwigzania. Jezeli p, q sa obie nieparzyste, to pq+ 5 jest parzyste i wigksze od 2, zatem nie moze
by¢ pierwsze. W takim razie jedna z liczb p, ¢ jest parzysta i w konsekwencji réwna 2.

Jezeli p = 2, to liczby w zadaniu wynosza 14 + ¢ i 2¢ + 5. Gdy reszta z dzielenia ¢ przez 3 wynosi 1,
to 3|14 + ¢, a jesli ta reszta wynosi 2, to 3|2¢ + 5. Obie takie liczby sa wieksze od 3 i podzielne przez
3, takze nie sa pierwsze, wiec 3|q, a zatem ¢ = 3. Sprawdzamy, ze 17 i 11 faktycznie sa pierwsze.
Jezeli ¢ = 2, okazuje si¢ w identyczny sposob, ze p = 3 i nie ma innych mozliwoéci. Wtedy 7Tp+q = 23 i
pg+5 = 11, czyli warunki zadania sa spelnione. Rozwiazaniami zadania sa zatem pary (2,3)1(3,2). O



